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]A RITHE TICA ZERO] (CconTiNvA...)

-

ANCHE DI QUESTA LE210NE RIPORTIAMO LA LISTA COMPLETA DE1 PROBLEMI
ABFROMTATI  MA QuANDD UN PROBLEMA E MOLTO SIMILE AD UND GIA” SvoLTe Lo
SCORSO ANND NON NE RIPORTIAMO Lo svowmenn' MA RIMANOIRTIO ALLA LE2IOoNE

DI ARIVTHETICA 2ERO DEL 204% .

PROB.¢1] CALCOLARE Hecp( 1400, 620)smcm (1600, ¢20)

[SVOLGIMENTO) RAGIONANDO COME Ne( [PROB.9| DELLA LEg210NE B ARITHETICA

2ERD DEL 2013 91 OTTIENE CHE:
(?) HED( o, b)emem (o,b)z a b
NEL NOSTRD C#30 , QUIN®) 1L R\SVLTAT) E 1400-420 C10€ 533000,

P 43] CALCOLARE wcw (65000, 22000)

[PVOLGIMENTG] NELLA PRina PARTE O QUESTA LEZIONE () ABBIAN
GIA" CALCOLATO MCO (65000, 22000)=1000,

DI CONSEGUENZA  GRAZIE A (3) St oTTIENE:

65000 -22000 65000-2!0_03 1430000
nE( 65000, 22000) 1000

mcm (65000,72000) =

PROB.13| TROVARE h SAPENDO Che ncp(n,'woo):(o € ucm(n,;ooo):zwoa .

[BVOLGINENTO) SEMPRE crAE A (B) OTTENIAMD:

MCD( n,3000) - mem(n,3000) = n-3000

Clo€:



(021000 = h-3000

DA Cvi SEGVE:
nw= 1280

PROB- % CALCOLARE MCO(60%303,¢0%206,40%322)

[SvoLCIMENTO] PorchE
C0?322-603%303

19

Ui 3

(02303 - 609296
ABRBIAMO :

(3) HCO(40%303, 40206, 40 322) = HCO( %303, Go%206, 407322, 49, 97)

INFATTI SE A Una LisTA DI NUHERL S AGGIUNGE LA DIFFERENZA
Dr 2 DI Essi ALLARA L'INSIEMG DEI DIVISORI oMy (€ QuIND] L'MCD)
RIMANE L0 STESSO ’Pucn{ OGN DIVISORT CoMyNE DI 2 NVMER)
DIVIDE ANCHE LA LORO OIFFER ENTA.

Da (3) secue:
HCD( 409303, 40%206, 403322) = 1

PERCRE 19 € 9% SONO PRImi.

0SSERVARIONE 2| DELLA SOLVEIONE DEL PROB. 14 RICOROIAMO LA SEGUENTE [DRA:

SE A UNA LISTK O NvMER! O, a, .. O, AGGIVNGIAROD UN

NVHERD l’: ALLORA

(9) Mco(a,,m,,..,uh) MeO(aq 0y, 0n b)

PERCHE OGN bivIsoRE COMUNE D! Ry, @y, ome) @i b E ANCHE,
[
A MAGGIOR RACIONE UN DIVISORE COMVNE DI 0, 0, . 0, .

SE PoI  CAPITA CHE TUTTI | DIVISORL COMUNL DI 4, a, &, DIVIDANO

AucHs b COME AD ESEMPIO QUANDO b & LA DIFFERENZA DI 2 DEI NUNMERL



DELLA LISTA o, o, _ o, ALIRA NELA (3] vME L'vevRsLiAnEA.

PROB 5] IN QVANTI MODI POSSO SCRIVERE G20 COME DIFFERENZA P| QUADRATL

SVOLGIMENTO|l RAGIONANDO IN MODO DEL TUTTO ANALDEO AL|IPROBLEMA 14

DELLA LE ZIONE DI ARITNETICA ZERO NEL 2018, S| OTTIENE
CHE | MODI DI SCRIVERE 420 (ConE DIFFERENTIA Ol QUADRAT| SONO ¢

Q
106106 =410 | 33'-32'=420, 25'-46'=4zo, 22'-8%:=¢20.

ROB 46] QUALI SONO 6L W< 10000 CHE NON SI POSSONO ESPRIMERE CoME

DIFFERENZA DI QUABRATI ) QUAL € 1L P17 GRANBE 1

SVOLGIMENTO| RAGIONANDO IN MODO DEL TUTTO ANALOGO AL|PROBLEMA 12

DELLA LE ZIONE DI ARIVTNETICA ZERO DEL zots, S DINOSTRA
CHE GLI INTERI PosiTIVI CHE NON POSSONO ESSERE ESPRESS! (ONE
DIPFERENTA D) OVE QUADRATY SoNO TUTTL € s0Ll QuELL! DIvisIBI2]
PER 2 MA NON PER § .

IL PtV GRANDE W ¢ 10000 CON TALE PROPRIETA & n=9993 .

PROB 1% SAPPIAMD CHE N HA 6 BIVISORY  QuaANT| SONO, AL MASSI MO

| BIVISORI D1 n® ?

SVOLGIMENTO] SI TRATTA DEL E::pnoa.q' DELLA GARA DEL 2018 . UN VIDED

CON LA SVA SOLVEIONE E LINKATO NSLLA PAGINA DEL MATERIALE DELLD
STAGE. QUI DI SECVITO RIPOATIAHO CORVMQUE QUELLA PATTA A LERIONE
S1 RICORD! CHE SE nzP, P, . Py  ALLORA 1L wynere b1 orviSeRt

Pin E:

d.("‘\-" (D(,-fd')(a,-ﬂ\.o- -(l(“rt) .
POICHE NEL wosTR) cAsD 4 ()= ¢ 13 PosTIAnD AveRE 2 50U CASI:
(10) d(n) = (a,+4) Cow & =5

@4) ‘{("\=(°‘c*')(°‘z*1) Con X, =1 € &,=2



NEL CASo (10) LA Fatiorizenzione of h E h=Ps, QV I Mb:
d(n):= d(P“) = 11,
NEL Caso @1\ LA FATTOR\ 22AZI10NE DI h E V\=P‘1’; QVINDI
d(nY= d(pq¢)=35=15.

QU INDI 1L VALORE MASSiMO DI d(nt) € 15,

PROB.1%

SAPP)AMo cRE A(n\ = §324320 QUANT SOMO AL HASSINO, | NUMER|

PRIMI CHE COMPALOND NELLA FATTORIZZAZIONE DI n?
SVOLGIMENTO

(SI TRATTA DEL PR9B. 13 DELLA CARA DEL 2913)
SI PARTE SEMPRE DAL FATTO CHE SE n=p ' p. . -P:“ ALLORA:

(42) d(""" (lt,u)(d,-ﬂ)',,_'(au”)
Ma SICCOME NEL NoSTRO CAso, ARBIANO
(13) dln) = 1320

PER RISPOMDERE AL QUESITO SI TRATTA Dl STABILIRE QUALE IL

MASSINO NVMERO DU FATTORL INTERI NoN MINOR: DI 2 CHFE PoSsO

MOLTIPLICARE TRA LHRO PER OTTENERE (314310.

FATTORIZIAROD (326320, 91 RA:
(324320 = $32432:10 = 32-4004.140 =

c 3:-16¢ -1001 - 19 =

n

3. 42" ey 2522351413

N\

dinl=1-2:2-2.2-33-3 .53 44. 13

QVIND] (13) DIVENTA:

D\ CONGEGUENTA N HA AL MASSIRO 41 PRINI NELLA SVA PATTORIZZAZIONE




(INoica 1L pROBOTTO DI TVTTI 1[DIVISQRI m

PROB. 49

o
TROVARE n TALE CHE T(n)=102¢.

SVOLBIMENTO] RICORDIANMO CHE ABBIAMO CIA DINOSTRATO LA FORNMVLA:

(#4)

i)

(W= 2,

CONE EFFETTO COLLATERALE Dl TALE soaﬂvtﬁ’ ABBIAMO CHE NELLE

FATTOR(22A2ONI 01 N € 1T(w) COMPAIONO GCI STEsSL N UVRER) PRIMI,

o -
NEL NOSTR CASO, ESsEndo TT(n) =102¢ =" ,n SARR PEL T(Po;

h=2"
Quinpt - (2

2 a\ 2 oo St &
M =)=~ =07 "= 2

RICORDANDO DynQUE CHE:

Mn) = 1024 =2

baLcr {6\ secue ewe-

x(xe1) 49
2
LA Cvi vNien Sotuzione InTERA POSATIVA € d=§ .

Pl CONSEGUENZA 1L VALORE CERCATO PER W E ;

n:z 2‘--’16

|

!Pnoa.zol TROVARE n TALg T(n) = 3000.

SVOLGIMENTO)  PoicuE Ti(n)= 3000 = 2‘.5” RAGIONAMOO COME NEL

(25)

PROBLEMA PRECEDENTE St CONCLUDE CHE |n E DELLA FORRA:

V\sz"‘-5(3



INOLTRE , Sicconme

™=

z
[
T
a
Dy

= %72 k=2

n)
(‘16) ZG-C;? = ﬂ(h):hi{_':('lasp) -
POSSIAMO DEDVRRE CHe:
6.3 =0l (3

QUlellPos‘ro =k St ha ol=2k,

\
O
(N |

Cl0 SIENIFICA POSSIAMO ESSERE PIU PRECISI E DIRE ChE

NON SOLO W E DELLA FoRRMA @S), MA DELLA FORNA:
@ﬂ ne 2™ o

OVVIANENTE cON K INTERO,

DI CONSECUENZA:

d(n)= d(25%) - (wed)(kea)

Quinol LA {@6) DIVENTA:

d(n d )
0(-—{- p e k(zn-u)(lt«) k(e

1)(+1}

2

2¢-6'=..22 -5 =1 gt
CHE E SODPPISFATTA SOLO SE

6 = k(2k+4) (We1)

LA Cvt UNICA Socy 210NE INTERA POSITIVA € =1,
SOSTITVENDO NELLA (1%) 1 oTTiEne:

\/\:’.'27'-'51 =20

CHE € LA SoLuziIoONE CERCATA .

X

30 Zzéri

‘!wa.zo| TROVARE n TALE T(w) = 1024000...000.

SVOLGIMENTO] SI HA:




@%) ’IT("\): 4024000...000 = 210" = 0.5

Qumpl, RAGIONANDD COME MEL PROBLEMR PRECEDENTE S| oTTIEME

CHE W E DEL(A FORMA:
&x 3k
(41) n=2 9
CoN Kk INTERO POSITIVO.

QuiInDd( : J.(h\:' i(?“- sll) - (‘4"*1)(3;(91)

Dl CONSECVENZA e frund
44q K(Ghta) (I0e
d(») ﬁ.’i.%‘l"lﬁ ak(Srea(3%4) : 1 '

Tn)= n-rz(')_“-'iu) =] -5

CHR, CONFRONTATA Con LA @3), Cl FORNISCE L'EQUATIONE:;

Lk (Gker)(3net) =40

LA Cvi vNica SILVZIONE INTERR POSITIVA E k=1,

SOSTITVEN®O k=1 Newa (19) SI OTTIENE
Nn=2%5*=2000

CHE E 1L VALORE CERCATO PER W .

OSSERVAZIONE 8] SE nEm ALLORA T(») #T(w) Cl10E LA FUNZIONE

ne—> [T("Y E INIETTIVA.
INFATTI’ SUPPO NIANO CRE:
Ky

(20) T(n)=T(w\= P:'-quf P

RAGIONANDO ComE NEI 3 PROBLEM PRECENENT! SI OTTIENE CHE

N BEm SINO DELLA FoRMA



(7") he Pap"Pze" e Px(’“

E % b 8
(7‘2) m = P’ Pyl Pl(

POVE GL1 ESPoNENTI Pes-eiPr € YagouyYu  STANMO NBLLE STETSE

PROPORtIONI DEGULI @&, ,, OVVERD:

Ka _OLz_ P R .ﬁ‘.

(23) Pg - 2 Pl
E

\ Ka _ Q2 ..z L

(2 TR S

CoME ConSEGrenzA DI @y e(u)' SE FoSSE X, 7 ¢ ALLORM SarepBE
’CHCRE l?’(,"""' K“>Pk .
DI Conseguemza, DA (24) € 22) SEGUIRERRE MTh .

INFIME S1 AVRERBE ANCHE :
A=W ber ) (G 1) > (pere M o) (aee) = 4.02)

S1 POTREBBE QuINOl CONCLUDERE CHE:

T
ﬂ‘(m\:mé-‘i-)>w * =]T(")

IN CONTRADD! 2ONE COL FATIO CHE TT(w)sIM(m).

ANALOGAMENTE SE FoSSE y, < [, St OTTERRERBE [T(m) < M(n),

VOGUVALMENTE ASSVURDPA.

Quind Llvwich POSSIBILLTR E CHE sva ¥, =,
he GRAZIE A (1) £ 24) DA Cio SECUE CnE ¥22Pey-~, Eus0n.
E Quinnl ANCHE CHE w=Em

ABPIAMO QUINDI DIMOSTRATO CHE S€ lT(n):lTlm\l NECEISARIA ME MTE
n=m. (QUIND NON PYG SYCCEDERE Cut Wi m Ma Minl=Tlm),

Clo SIGNIFICA CHE LA FUNZIONME niE— T(n) e INIRTTIVA,




@_}:‘l DIRE QuAL E IL MASSIMo VALORE DI m.n AL VARIARE D1 TVUTTI
GL! INTERI POSITIVI W, m ChE SODDISFANO LA CONDIZIONE -

(29) ""C""(W‘:h)-f-MCD(m,h)-rm-rh = 90
E’olcmemo

(S! TRATTA DEL PROB. 2¢ BEwLA GARA DEL 2073 )

OSSERVIAN0 CHE NON PUD ESTER® WMm=WN  A(TRIMENT! S| AVREADE
MCOr,m)= w\cm(mlh\ =m=h

B qQuvdi 1t PRInD MEnBRo DI (25) DOVREBRE BISERE UN MuLrIPLY 01 &

IN CONTRADDIZIONE CotL FATID CHE DEVE ESSERS VGUALE A 90.

QUINDL m ¥ n E, SENTA PEROERE DI CENERAL\TA  POSTIAMO JUPPORRE
CRESIA m> n

Quinot, per7o

(26) K= MCO(m,n)
AVREND ;

CZﬂ m= ko ¢ nz kP Con O p Corhint E x>0,
INOLTRE :

2% MCm (m n) = m . - k“k@ _

( \ ( ) MCD(m,n) k = kaf

30STITUENDD (26}, (22) & (23) N @s), 5t oTTiENE:

kdp+k+ku+k(;=90

CloE ;

(29) K ((&ea)(pea) =0

IL NOSTR9 PROBLEMA EQUIVALE QUIND] ATROVARE (L NnAssiko

bI m.n  CI0€ DI ko -kp , AL VARURE P TUTTI (LI INTER)

PosiTivi Kk, «

CHE Soooisrang (29) E Sewo TAU CorE a>(,
Coy o E g cormIni .

O3ISERVIANG CHE DaLFATTO CHE ®KSP>0 SEove CHE (oted)(pe126



E Quinnl 0a (29) Seove che W E VN DlViSoRE b1 90 Minere ©

VevaLE A 16. DISTINGUIAMO® QuIND | CASIL,

I

"

= = s S.
‘l‘i’kqolk')lk‘EK‘)'

Pee k=415 LA (29) DIVENTA.

(Ot-&a\(\\-m\ + 6
LE CUI UNICHE SOLURMONI Inters Pesirive SoND X =2 € =1, DA CUI Stovs:
M-n =z Ka-kp = 15-2-15.4 =450,
Pee x=10 LA (29) DivENTA!

(ocea(pea) =

LE CVI UNICHE SoLUR1ONI INTERE PORTIVE Sonp A=(P <1  CHE Now
VANNe BEMR PERCHE bEve msSERE A>(3 .

Pea k=9 LA (29) bDivENTA.

(0(-‘4\(9-01\ =10
LE CUI UNICHE SOLURMONI INTsrs Pesirive SN0 &=¢ & (=1, b4 CVI Sgeve:

M-n = Ka-kp=9.4-9-1 = 32¢,

Pea k=6 LA (29) bivENnTA.

(0&*4\(‘5-01\ =15

LE CvI UNICHE SoLutoNI INTERE PORITIVE Song X=GEfs2 ClHE now

VANNG BEMR PERCHE O E [ DEvomo BsTERe CormimL.
INFINE | PER K<G St HA

M= kd-kps k.K“P< k- K(.c-n)(()-m) =k-90<6-970 =450

QUINDI 1L MASTIMO VALORE DI m-n St HA PER k=1 &0 G~ ¢50.




