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1. Sia data la successione an =
(−1)n

n+ 1
.

(a) Determinare, motivando la risposta, l’insieme A =
{

x ∈ R
∣

∣ definitivamente in n si ha an ≥ x
}

.

(b) Determinare, motivando la risposta, l’insieme B =
{

x ∈ R
∣

∣ frequentemente in n si ha an > x
}

.

(c) Trovare, se esiste, una successione an per la quale risulti A = B. Motivare la risposta.

2. Confrontare l’ordine di infinito delle seguenti successioni:

an = 2n
2

bn = n20 · 20n cn = n200 · 2n dn = nn.

3. Sia data f(x) = cos

(

2x+
x3

3

)

− e−2x2

.

(a) Trovarne lo sviluppo di Taylor di ordine 7 nel punto x0 = 0.

(b) Usare il risutato del punto (a) per calcolare lim
x→0

49x6

f(x) + 2x4
.

4. Studiare il grafico della funzione

F (x) =

∫

x

2

1

(t− 4) ·
√

|t|
dt.

In particolare determinarne dominio, intervalli di monotonia, esistenza di eventuali asintoti, punti di non
derivabilità, intersezioni con gli assi e convessità.

5. Sia data la serie:
+∞
∑

n=1

1

1 + 3(−1)nnα

.

Studiarne la convergenza semplice e assoluta nei casi α = 2, α = 1 e infine (facoltativo) α =
1

2
.
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